64.roénik Matematickej olympiady, 2014/2015
Ulohy krajského kola kategérie C (madarska verzia)

1. Az 1-t6l 9-ig terjedd egész szamokat harom haromtagu csoportra osztjuk, majd a
csoportokon beliili szamokat Gsszeszorozzuk.
a) Hatarozzatok meg ezt a harom szorzatot, ha tudjatok, hogy kett6 koziiliik
egyenlo és a harmadik szorzat t6liik nagyobb.
b) Legyen S az egyik szorzat és tegyiik fel, hogy S kisebb, mint a masik két szorzat
(ezek lehetnek egyenléek is). Keressétek meg S lehetd legnagyobb értékét!
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2. Egy 8 x 8-as sakktabla egyik mezgjébe ,—“ van irva, az Osszes tobbibe pedig
»+“. Egy 1épésben az ellenkezojére valthatjuk a sakktabla egy tetszoleges 2 x 2-es
négyzetében mind a négy eldjelet. Hatarozzatok meg, hogy néhany lépés utan
elérheto-e az, hogy mind a két el6jelbdl egyforma szamu legyen a sakktablan.

3. Adott egy AB és C'D alapit ABCD trapéz, melyben 2|AB| = 3|CD)|.
a) Keressétek meg a trapéz belsejében azt a P pontot, amelyre az ABP és CDP
haromszogek teriileteinek aranya 3 : 1, s ugyanakkor a BCP és DAP harom-
szogek teriileteinek aranya is 3 : 1.
b) A talalt P pontra hatarozzatok meg az ABP, BCP, CDP és DAP héarom-
szogek teriileteinek aranyat.

4. Egy pozitiv valés szamot copfosnak hivunk, ha nem természetes és a tizes szam-
rendszerbeli alakja a tizedesvessz6é utan csak véges sok nullatél kiilonb6z6 szamje-
gyet tartalmaz.

a) Keressetek két copfos a és b szamot, amelyekre a - b = 2015.
b) Dontsétek el, hogy 1étezik-e harom copfos a, b és ¢ szam, amelyekre a - b, b - ¢
és ¢ - a mind természetes szamok.

A C kategdria keriileti forduléjara
2015. marcius 31-én (kedden)

délelott kell sort keriteni tigy, hogy legkésébb 10 érakor kezd6djon és a versenyzoknek
a feladatok megoldasara 4 dra alljon a rendelkezésiikre. A versenyzd mindegyik
feladatért 6 pontot szerezhet. Sikeres megoldénak nyilvanul az a versenyz6, aki 10
vagy tobb pontot szerez. A verseny folyamén tilos a szamologépek és egyéb mas
elektronikus segédeszkozok, valamint barmilyen irasos jegyzetek hasznalata. Ezeket
a feltételeket a verseny kezdete el6tt kell a versenyzék tudomaésara hozni.

A feladatok megoldéasai a verseny napjan 14 ératdl megtekintheték lesznek a kovet-
kez6 weboldalakon: www.olympiady.sk és skmo. sk.

Slovenska komisia MO, KMANM FMFI UK, Mlynska dolina, 842 48 Bratislava

Autori: Vojtech Balint, Leo Boéek, Pavel Caldbek, Sarka Gergelitsova, Karel Horak, Radek
Horensky, Tomas Jurik, Ales Kobza, Jdn Mazak, Pavel Novotny, Peter Novotny,
Martin Panak, Michal Rolinek, Roman Sotdk, Jaromir Simsa, Jaroslav Svréek,
Jaroslav Zhouf

Recenzenti: Vojtech Balint, Tomas Jurik, Jan Mazak, Pavel Novotny, Peter Novotny

Preklad: Vojtech Balint, Stefan Gyiirki

Redak¢nd tprava: Stanislav Krajc¢i, Peter Novotny

Vydal: IUVENTA - Slovensky institat mladeze, Bratislava 2015


http://www.olympiady.sk
http://skmo.sk

